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Soit α un nombre réel tel que α + 1
α ∈ Z.

1. Vérifiez que si α = 2 +
√

3, alors α + 1
α = 4.

2. En supposant que, pour tout entier k tel que 1 ≤ k ≤ n, on a αk + 1
αk ∈ Z, montrez que cela

reste vrai pour n + 1, c’est-à-dire que αn+1 + 1
αn+1 ∈ Z.

3. Concluez que pour tout n ∈ N, αn + 1
αn ∈ Z.
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