COMIMa Club Olympiade Mathématiques et Informatique de Madagascar

Racines et entiers premiers entre eux

Recueil COMIMa — Techniques de résolution de problemes - 2026 - Madagascar

Soient x1,x9 les racines de 1’équation x? 4+ pxr — 1 = 0, oli p est un entier impair. On définit
Yn = 27 + x5 pour tout n > 0. Montrer que y, et y,11 sont des entiers premiers entre eux.

1. Calculez yg, y1, puis pged(yo, y1)-
2. Etablissez la relation Un+2 = —PYn+1 + Yn.
3. Déduire que pged(yn, ynt+1) = 1 pour tout n > 0.
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